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— DEFINITION Notons n = p{' ... p sa ¢ décomposition en facteurs ])rpmi\\ii‘\f’¥*f
| La fonction 1 de Mébius est définie par
| N {-1,0,1) Z/t(rl) = u(l)+Z/1(r +Zuu},)+ D P+ 4y p,) +0
,1 1 sifn =1 = i<j<k
] n — 0 si n a un facteur carré ’ A3 Z ( ) —1)
i (=1)" sin=py...p, (premiers distincts) o\
= (1-1r
=0

LEMME 2 3.
Fa fonction de Mébius vérifie : Z ( )/’ d) = Z Z f(@d)p(d) = z f(d)p(d) = Zf Z #d) = f(n)

L. pu est multiplicative : Vn,m € N*, pged(n, m) = 1, p(nm) = p(n)p(m); din a'|% In d| %
5. Z"M) = { 1 Sl n=1 (on a utilisé le point 2 pour la derniére égalité). Par changement de variab) le, on a
0 sinon
: = 9(7)Md) =) u(-)g(d).
3. la formule d’inversion : si g(n) = Lf((l) alors f(n) = L g(d)p ( ) L ( ) ,“Z,, ( ) Z ( )
din din din

Preuve : [FG p.93]
L. Sin=1oum=1, le résultat est évident car (1) = 1 par définition.

Sin ou m a un facteur carré, nm a un facteur carré.
Enfin, comme pged(n,m)=1, le dernier cas possible est n = py...p. et m=q...q, 1\£c les p; et les ¢;
des nombres premiers tous dhtmcts On a alors pu(nm) = p(py...prq...q,) = ( )77 = (1) (-1)* =
/t(m -Pr )/t(lh 4o ) /L(n)/l(m)
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